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1. Имеются два бикфордовых шнура. Каждый горит ровно минуту, но, к сожалению, неравномерно. Как с их помощью отмерить ровно 45 секунд? (Шнур разрешается поджигать с обеих сторон).
2. В интернате 10 жилых комнат. В каждой комнате живет 1 человек. Жители этих комнат просыпаются по очереди. Если дверь проснувшегося жителя на месте, то он снимает дверь какой-то другой из этих комнат и уносит ее в подвал. Если же дверь его комнаты унесена, то он забирает из подвала любую дверь и вешает ее на место своей. Какое наибольшее количество дверей могло оказаться в подвале после того, как все проснулись?
3. На сторонах AB и BC параллелограмма ABCD с острым углом B отмечены точки H и K соответственно. Оказалось, что АВ=AK и BC=CH. Докажите, что DK=DH.  
4. Какое наименьшее значение может принимать наименьшее общее кратное шести попарно различных натуральных чисел, если известно, что произведение любых двух из этих чисел делится на 2, любых трех – на 3, любых четырех – на 4, любых пяти – на 5?
5. Решите систему уравнений: а2–ab+b2=7, а4+a2b2+b4=91.
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